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o Az Osszes tétel kotelezé jellegii. Munkaidd 3 éra. Se acorda 10 jar hivatalbol.
e Minden tételnél teljes megoldast kériink.

I TETEL (30 pont)
5p | 1. Tekintsiik az f:R — R, f(x) =2x + 1 fiiggvényt. Oldjatok meg az f( f(x)) = x egyenletet.

5p | 2. Allapitsatok meg az (a,),s; szamtani haladvany els6 10 tagjanak az Osszegét, ha a =log,4 ¢és

ay =log,16.

5p | 3. Oldjatok meg a /x = x — 2 egyenletet.

5p | 4. Allapitsatok meg annak a valdsziniiségét, hogy ha a kétjegy(i szamok halmazabél taldlomra kivélasztunk
egy szdmot, ennek mindkét szamjegye paratlan legyen.

5p | 5. Allapitsatok meg az a = cos1-cos2 szam el6jelét.

5p | 6. Szamitsatok ki az A(2,2),B(2,26),C(12,2) csucsokkal rendelkez6 haromszog A pontbol hizott
oldalfelezdjének hosszat.

II TETEL (30 pont)

1 -1 1 1 1
Sp | a) Mutassatok ki, hogy det 4= 0.

1 0 2 1 -2 2
1. Tekintsikaz A=|—-1 1 0|és B=|1 -1 -2 | matrixokat.
0

5P | b) Mutassatok ki, hogy az 4 métrix inverze a B matrix.

Sp | ¢) Vizsgaljatok meg, hogy (A" + A)(B" —B)=B""' — A" barmely n > 2 természetes szamra.
2. Tekintsik az f =X Y 2xXP 4 XP—4de R[X] polinomot, az x;,x,,x;,x, komplex gyokokkel.
S5p | a) Mutassatok ki, hogy az f* polinom X —1 -el val6 osztasi maradéka —4.

Sp b) Szamitsatok ki az f polinom (X — l)2 polinommal val6 osztasanak hanyadosat.
5p | ¢) Mutassatok ki, hogy az f* polinomnak pontosan két valds gyoke van.

III TETEL (30 pont)
1. Tekintsiik az f:R — (O,oo),f(x) =+/x* +1 —x fiiggvényt.
. -1
SP | ) Szamitsitok ki hn(}f(L .
X—> X

5p | b) Allapitsatok meg a fiiggvény grafikonjanak —oo -nél levé asszimptotajanak egyeneletét.
5p | ¢) Bizonyitsatok be, hogy barmely m >0 valos szamra, az f(x)=m egyenletnek van egyetlen egy
valos megoldasa.

1
2. Egy nullatol kiilonb6zd n természetes szamra meghatarozzuk: [, = Ix’lexdx .
0

5p | ) Szmitsatok ki I, -et.

Sp | b) Mutassatok ki, hogy az I, sorozat konvergens.
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SP | ¢) Szamitsatok ki: hm—[e” +2e" +...+ne”j )



